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Problema l Fie M = {a, b, c,d} si operatia *: M X M — M o lege de compozitie internd pe M ,
astfel Incat este asociativa si admite element neutru.
a) Aratati ca daca pentru orice element x € M existd y € M astfel incat x * y = e, atunci
acest y este unic. Demonstrati ca x are un invers in M.

b) Consideram tabelul partial al operatiei :

* al b C d
a a b C d
b b a ? ?
c c ? a ?
d d ? ? a

Completati tabelul astfel incat sa defineasca o structura de grup.
Problema 2 Se considerd multimile H = {a?|a € Z,}si G = {(Z _ab) la,b € Z;,a #+
Osaub # ﬁ}.
a) Sa se determine elementele multimii H.

b) Fie x,y € H astfel incAt x + y = 0. Sa searate ci x = y = 0.

c) Sa se arate cd G este un grup abelian 1n raport cu operatia de inmultire a matricilor.

12x+11

Problema 3 Si se calculeze | T e GrrD x5 2028

dx ,x € (0,+)

. . 1 1-a*b*
Problema 4 a) Fie a, b > 0. Calculati f_l —

2x 2x
b) Fie a, b > 0. Determinati [ “———* dx.

a*+b*
G.M. NR. 4/2024
NOTA: Toate subiectele sunt obligatorii.

Timp efectiv de lucru : 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



